
ΛΥΣΗ 

Έχουμε το σύστημα: (Σ) {
2x + y = 2
4x + y = 3

 . 

α) Το ζεύγος (x, y) = (
1

2
, 1) είναι λύση του συστήματος (Σ), αφού το επαληθεύει.  

Πράγματι, αν θέσουμε 𝑥 =
1

2
  και 𝑦 = 1 στην πρώτη και στην δεύτερη εξίσωση του 

συστήματος έχουμε αντίστοιχα, 2 ∙
1

2
+ 1 = 1 + 1 = 2 και 4 ∙

1

2
+ 1 = 2 + 1 = 3. 

β) Το ζεύγος (x, y) = (
1

2
, 1) είναι μοναδική λύση του συστήματος (Σ). 

Πράγματι, αν αφαιρέσουμε κατά μέλη τις δύο εξισώσεις του συστήματος έχουμε 2x = 1, άρα 

x =
1

2
 . Αντικαθιστώντας την τιμή αυτή στην πρώτη εξίσωση του συστήματος λαμβάνουμε  2 ∙

1

2
+ y = 2, δηλαδή 1 + y = 2, επομένως y = 1. 

γ) Ζητούμε να βρούμε τις τιμές των θ και φ στο διάστημα [0,
π

2
] για τις οποίες ημθ =

1

2
 και 

συνφ = 1. 

Γνωρίζουμε ότι ημ
π

6
=

1

2
 και συν0 = 1. 

Οι άγνωστοι 𝜃 και 𝜑 παίρνουν τιμές στο διάστημα [0,
𝜋

2
].  

Όμως, στο διάστημα αυτό η συνάρτηση ημίτονο είναι γνησίως αύξουσα και η συνάρτηση 

συνημίτονο είναι γνησίως φθίνουσα, οπότε υπάρχουν μοναδικές τιμές των 𝜃 και 𝜑 στο 

διάστημα [0,
𝜋

2
] για τις οποίες 𝜂𝜇𝜃 =

1

2
 και 𝜎𝜐𝜈𝜑 = 1 οι οποίες είναι οι: 𝜃 =

𝜋

6
 και 𝜑 = 0, 

αντίστοιχα.  

 


