
 

 

ΛΥΣΗ 

α) Παρατθροφμε ότι (1) ( 1) 0g g    οπότε από τθ ςχζςθ ( ) 0g x   για κάκε    , 

ςυμπεραίνουμε ότι θ ςυνάρτθςθ g  παρουςιάηει και ςτο 1 και ςτο -1 ελάχιςτο το 0. 

Η ςυνάρτθςθ 2( ) ( 1) ( )g x x f x   είναι παραγωγίςιμθ ςτο   ωσ γινόμενο 

παραγωγίςιμων ςυναρτιςεων. Συνεπώσ από το κεώρθμα Fermat ζχουμε ότι 

(1) ( 1) 0g g    . Όμωσ 2( ) 2 ( ) ( 1) ( )g x xf x x f x     οπότε (1) 0 (1) 0g f     

και ( 1) 0 ( 1) 0g f      .  

β) Η f  είναι παραγωγίςιμθ ςτο 1 και ςτο -1 με 
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Για κάκε     και κοντά ςτο 1 ζχουμε 
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Ομοίωσ για κάκε      και κοντά ςτο -1 ζχουμε  
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γ) Αφοφ 1 1   και ( 1) 0 (1)f f     ςυμπεραίνουμε ότι θ f   δεν είναι γνθςίωσ 

φκίνουςα και κατ’ επζκταςθ θ f  δεν είναι κοίλθ. 

δ)  Εφαρμόηοντασ παραγοντικι ολοκλιρωςθ ζχουμε : 
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αφοφ 2( 1) ( ) ( ) 0x f x g x    για κάκε     οπότε 
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