
 

 

ΛΥΣΗ 

α) Η ςυνάρτθςθ   είναι ςυνεχισ (ωσ διαφορά ςυνεχών ςυναρτιςεων) ςτο (    ). 

i. Η ςυνάρτθςθ   είναι παραγωγίςιμθ με   ( )  
 

 
   

   

 
 ,   (    ). 

Είναι 

  ( )              

  ( )   
     
⇔            

  ( )   
     
⇔            

Η   είναι ςυνεχισ ςτο διάςτθμα (   ], με   ( )    για κάκε   (   ).  

Άρα θ   είναι γνθςίωσ αφξουςα ςτο (   ].  

Η   είναι ςυνεχισ ςτο διάςτθμα      ), με   ( )    για κάκε   (    ). 

Άρα θ   είναι γνθςίωσ φκίνουςα ςτο      ). 

ii. Έχουμε 
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   (                      ) 

Επομζνωσ το ςφνολο τιμών τθσ ςυνάρτθςθσ   είναι το  ((   ])   (     ))  

(         ].  

iii. Από το ςφνολο τιμών τθσ ςυνάρτθςθσ  , προκφπτει ότι θ ςυνάρτθςθ παρουςιάηει 

μζγιςτο το       . Η κζςθ του μζγιςτου είναι το     . 

β) Για να βροφμε το πλικοσ των ριηών τθσ εξίςωςθσ   ( )          , διακρίνουμε τισ εξισ 

περιπτώςεισ: 

 Αν         , θ εξίςωςθ είναι αδφνατθ, διότι το   δεν είναι τιμι τθσ 

ςυνάρτθςθσ. 

 Αν         , θ εξίςωςθ ζχει μία ακριβώσ ρίηα, τθν    , θ οποία είναι θ κζςθ 

του ολικοφ μζγιςτου τθσ  . 



 

 

 Αν         , θ εξίςωςθ ζχει δφο ρίηεσ       με    (   ) και    (    ), 

διότι θ    είναι γνθςίωσ μονότονθ ςε κάκε ζνα από αυτά τα διαςτιματα και το   

ανικει ςτο  ((   )) και ςτο  ((    )).  


