
 

 

ΛΥΣΗ 

α) Η εφαπτομζνη τησ 
fC  ςτο ςημείο τησ (1, (1))f  ζχει εξίςωςη 

(1) (1)( 1) 2 2 2 2y f f x y x y x         .  

H f  είναι κυρτή και επομζνωσ η 
fC  είναι πάνω από κάθε εφαπτομζνη τησ με 

εξαίρεςη το ςημείο επαφήσ. Συνεπώσ ( ) 2f x x  για κάθε     και η ιςότητα 

ιςχφει μόνο για 1x  . 

β) Είναι lim 2
x

x


   οπότε αφοφ ( ) 2f x x  για κάθε     είναι και 

lim ( )
x

f x


  . 

γ) Αφοφ ( ) 2f x x  για κάθε     και η ιςότητα ιςχφει μόνο για 1x   ζχουμε :  

i. 
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( ) 2 [ ] 1 0 1f x dx xdx x       οπότε 
1

0

( ) 1f x dx   . 

ii. 
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( ) [ ( )] ( ) (1) 0 ( ) 2 ( ) 1xf x dx xf x f x dx f f x dx f x dx             αφοφ 

όπωσ δείξαμε παραπάνω 
1

0

( ) 1f x dx   οπότε 
1

0

( ) 1f x dx    και τελικά 

1

0

2 ( ) 1f x dx  .  

Συνεπώσ 
1

0

( ) 1xf x dx  . 


