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α) Από τα δεδομένα έχουμε: (ΑΓΘΙ) = Ε1, (ΑΒΗΖ) = Ε2, (ΒΓΡΔ) = Ε3 και ισχύουν: 
Ε2=4Ε1 (1), Ε3=5Ε1 (2).
α) Είναι  ΒΓ = α,  ΑΓ = β,  ΑΒ = γ, οι πλευρές του τριγώνου ΑΒΓ. Τότε:
[bookmark: _Hlk79109767][bookmark: _Hlk79109883]Ε1 = β2, Ε2 = γ2 και Ε3 = α2 .
Από την υπόθεση ισχύουν τα εξής: 
Ε2=4Ε1 ή γ2=4β2
Ε3=5Ε1  ή α2=5β2 (1)
β2+γ2=β2+4β2=5β2 Από τη σχέση (1) έχουμε ότι β2+γ2=α2, οπότε το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο, με υποτείνουσα την πλευρά α, άρα ορθή γωνία την Α.
β)
i. Αν ΑΓ=1 ή β = 1 τότε Ε1 = β2 =1. 
Ε2 = 4Ε1 = 4, άρα   γ2 =4, οπότε γ = 2
Ε3 = 5Ε1 = 5
(ΑΒΓ)  =  β∙γ =    1∙2 = 1, αφού το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο με κάθετες πλευρές β και γ.
ii. Λόγω των τετραγώνων, για τις γωνίες με κορυφή το Β έχουμε:
ΗΔ + ΔΓ + ΑΓ + ΑΗ = 3600 ή ΗΔ + 90ο + ΑΓ + 90ο = 3600 ή ΗΔ + ΑΓ = 1800.
Δηλαδή οι γωνίες ΗΒΔ και ΑΒΓ είναι παραπληρωματικές. Άρα ο λόγος των εμβαδών των τριγώνων ΒΗΔ, ΑΒΓ θα ισούται με το λόγο των γινομένων των πλευρών που περιέχουν τις παραπληρωματικές γωνίες. Δηλαδή  =  =  = 1, οπότε 
 = 1, άρα (ΒΗΔ) = (ΑΒΓ) = 1.
Όμοια, για τις γωνίες με κορυφή το Γ έχουμε:
ΘΡ + ΘΑ + ΑΒ + ΒΡ = 3600 ή ΘΡ + 90ο + ΑΒ + 90ο = 3600 ή ΘΡ + ΑΒ = 1800.
Δηλαδή οι γωνίες ΘΓΡ και ΑΓΒ είναι παραπληρωματικές. Άρα ο λόγος των εμβαδών των τριγώνων ΓΡΘ, ΑΒΓ θα ισούται με το λόγο των γινομένων των πλευρών που περιέχουν τις παραπληρωματικές γωνίες. Δηλαδή  =  =  = 1, οπότε 
 = 1, άρα (ΓΡΘ) = (ΑΒΓ) =1.
iii. Το τρίγωνο ΑΙΖ, είναι ορθογώνιο με κάθετες πλευρές β, γ, άρα (ΑΙΖ) =  β∙γ,
Άρα (ΑΙΖ) = (ΑΒΓ) =1.
Το πολύγωνο με κορυφές τα σημεία Ζ,Η,Δ,Ρ,Θ,Ι έχει εμβαδό ίσο με 
Ε1 + Ε2 + Ε3 + (ΑΙΖ) + (ΒΗΔ) + (ΓΡΘ) + (ΑΒΓ) = 1 + 4 + 5 + 1 +1 + 1 +1 = 14.
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