
 

 

ΛΥΣΗ 

Θεωροφμε τα διαδοχικά ςθμεία Α, Β και Γ πάνω ςε ευκεία ε ζτςι ώςτε ΑΒ   ΒΓ και 

καταςκευάηουμε τα ιςόπλευρα τρίγωνα ΑΒΔ και ΒΓΕ προσ το ίδιο θμιεπίπεδο ωσ 

προσ τθν ευκεία ε.  

 

α)  Οι γωνίεσ των ιςόπλευρων τριγώνων ΑΒΔ και ΒΓΕ είναι   
ο

 κακεμιά. 

Η γωνία ΑΒ̂Γ είναι ευκεία, οπότε:  

ΑΒ̂Δ  ΔΒ̂Ε   ΕΒ̂Γ     
ο

  ι    
ο

 ΔΒ̂Ε     
ο

    
ο

 

Άρα, ΔΒ̂Ε     
ο

   
ο

   
ο

   
ο

 

β) Για τισ πλευρζσ του ιςόπλευρου τριγώνου ΑΒΔ ιςχφει: 

ΑΒ   ΑΔ   ΒΔ   (1) 

Για τισ πλευρζσ του ιςόπλευρου τριγώνου ΒΓΕ ιςχφει: 

ΒΓ   ΒΕ   ΓΕ   (2) 

Από τισ ςχζςεισ (1) και (2) προκφπτει ότι ΒΔ   ΒΕ, αφοφ ΑΒ   ΒΓ από υπόκεςθ. 

Επομζνωσ, το τρίγωνο ΒΔΕ είναι ιςοςκελζσ με βάςθ ΔΕ, οπότε οι γωνίεσ που είναι 

προςκείμενεσ ςτθ βάςθ κα είναι ίςεσ. Συνεπώσ, ΒΔ̂Ε  ΒΕ̂Δ  (3). 

Στο τρίγωνο ΒΔΕ ιςχφει: 

ΒΔ̂Ε ΒΕ̂Δ  ΔΒ̂Ε     
ο

  ι  ΒΔ̂Ε ΒΔ̂Ε   
ο

    
ο

  ι   ΒΔ̂Ε     
ο

 

Άρα, ΒΔ̂Ε    
ο

  και  ΒΕ̂Δ    
ο

 λόγω τθσ ςχζςθσ (3). 

Αφοφ οι γωνίεσ του τριγώνου ΒΔΕ είναι ίςεσ με   
ο κακεμιά, ςυμπεραίνουμε ότι το 

τρίγωνο ΒΔΕ είναι ιςόπλευρο. 

γ) Για τισ πλευρζσ του ιςόπλευρου τριγώνου ΒΔΕ ιςχφει: 

ΔΕ   ΒΕ   ΒΔ   (4) 

Το τετράπλευρο ΑΔΕΒ ζχει όλεσ τισ πλευρζσ του ίςεσ, αφοφ ΑΔ   ΑΒ   ΒΕ  ΔΕ από 

τισ ςχζςεισ (1), (2) και (4), οπότε είναι ρόμβοσ.  


